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Вводится понятие связных покрытий, рассматриваются производящие функции
последовательности комбинаторных чисел, исчисляющих количество связных по-
крытий конечного множества подмножествами с заданными мощностями и свой-
ствами. Проведён анализ производящих функций, приведены примеры преобра-
зований, получен ряд рекуррентных соотношений.

Ключевые слова: покрытие, связное покрытие, конечное множество, подмно-
жества, комбинаторные числа, производящие функции, связные графы.

Введение
В работе [1] введены комбинаторные числа неупорядоченных покрытий конечного

множества мощности n подмножествами с фиксированными мощностями

nN(k1, k2, . . . , kn), (1)

где ki —количество подмножеств мощности i в покрытии. В случае, когда часть коэф-
фициентов ki = 0, используется альтернативное обозначение

nN
k1k2···km
l1 l2···lm ,

где ki —количество подмножеств мощности li в покрытии. Для введённых комбина-
торных чисел получена формула

nN
k1k2···km
l1 l2···lm =

m∏
i=1

Cki

C
li
n

+
∑
i>1

(−1)iCi
n

m∏
j=1

C
kj

C
lj
n−i

,

где Ci
j =

j!

i!(j − i)!
— биномиальный коэффициент, и соотношение

∑
i>0

Ci
n n−iN

k1k2···km
l1 l2···lm =

m∏
i=1

Cki

C
li
n

.

В случае, когда в (1) kn = 1, получим nN(k1, k2, . . . , kn−1, 1) =
n−1∏
i=1

Cki
C i

n
. Кроме того, при-

нято, что 0N
0
0 = 1, то есть число покрытий пустого множества нулевым количеством

пустых подмножеств равно 1.
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