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О НЕКОТОРЫХ СВОЙСТВАХ СЛАБО ПОЛОЖИТЕЛЬНЫХ
И СЛАБО ОТРИЦАТЕЛЬНЫХ БУЛЕВЫХ ФУНКЦИЙ
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Исследуются некоторые свойства слабо положительных (антихорновских) и слабо
отрицательных (хорновских) булевых функций. В частности, оценивается слож-
ность задачи построения приведëнных представлений этих функций, показыва-
ется, что нет ограничений на вес таких функций, оценивается возможная длина
записи рассматриваемых функций.

Ключевые слова: слабо положительная (антихорновская) булева функция,
слабо отрицательная (хорновская) булева функция, вычислительная слож-
ность.

1. Некоторые известные свойства исследуемых функций
Определение 1. Булева функция f(x1, . . . , xn), n > 1, называется:
1) слабо положительной (антихорновской), если f ≡ 1 или существует представ-

ление f в виде следующей КНФ:

f ≡
t∧
i=1

(xαi
si1
∨ xsi2 ∨ . . . ∨ xsiki ),

где αi ∈ {0, 1}, i = 1, . . . , t;
2) слабо отрицательной (хорновской), если f ≡ 1 или существует представление f

в виде следующей КНФ:

f ≡
t∧
i=1

(xαi
si1
∨ x̄si2 ∨ . . . ∨ x̄siki ),

где αi ∈ {0, 1}, i = 1, . . . , t.
Множество всех слабо положительных (слабо отрицательных) функций обозначим

WP (WN). Указанные записи соответственно функций классовWP ,WN называются
приведëнными представлениями. Функции из классов WP , WN , зависящие от k пе-
ременных, обозначим WPk, WNk.

Актуальность задачи изучения указанных функций отмечена в работе [1].
Обозначим:
Vk —множество двоичных k-мерных векторов;
V

(i)
k = {α ∈ Vk : ‖α‖ = i}, где i ∈ {0, . . . , k} (слой векторов веса i);
bcc—целая часть действительного числа c.
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